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~Suites Numeriques
Série 3 : Suites harmoniques

Exercice 1 :

Déterminer la limite de la suie (u,)définie par : (VaeN): u, = 1—%—%—2—17 .............. —3—1”
Exercice 2 :
Déterminer la limite de la suite (,) dans les cas suivants :
2 n
1 un:Sn +3 > :7n+(—1) 3. un:cgs(n)
2n—"17 4 5n+3 n +3
4. y=—>2 4y L 1 P
! \/l—i—n2 \/Z—i—nz \/3—|—n2 n+n?
5 unzi
3" 4+4x5"

Exercice 3 :

Considérons la suite (u,)définie par : u, =10 et u, :%un +% pour tout n de N

1. Montrer que : u, >9 , pour tout n de N
2. Montrer que (u,)est décroissante , puis déduire qu’elle est convergente.
3. Onpose, v,=u,—9 pour tout n de N

a- Montrer que (v, )est une suite géométrique

b- Calculer v, en fonction de n

c- Déduire u, en fonction de n, puis calculer lim u,

n——+00

Exercice 4 :

Considérons la suite (u,)définie par : u, =3 et u,,, = 142 _38 -
J— un

pour tout n de N

1. Montrer par récurrence que : u, >2 , pour tout n de N

n

2. Onpose: v =—u 5 pour tout n de N

n

a- Montrer que (v, )est une suite arithmétique
b- Calculer v, en fonction de n

c- Déduire u, en fonction de n, puis calculer lim u,

n—-+o00




Exercice 5 :

_|_

Considérons la suite (u,)définie par : u, =2 et u,,, _Tu, +2 pour tout n de N

2u +7

n

1. Montrer par récurrence que : u, >1 , pour tout n de N
2. Montrer que (u,)est décroissante et qu’elle est convergente

3. Onpose: v, == 1 pour tout n de N

n

a- Montrer que (v, )est une suite géométrique

b- Calculer v, en fonction de n
c- Déduire u, en fonction de n, puis calculer lim u,

n——+00

Exercice 6 :
_ 4x+3

Considérons la fonction f définie sur 7 =[0,1]par : f(x)= e
X

1. Etudier les variations de f sur /=[0,1]
. Montrer que f(1)CI

1

2
3. Etudier la position de (C,)avec I'axe (A):y=x sur I=[0,]]
4. Considérons la suite numérique (u,)définie par : u,=— et u,,, = f(u,) pour tout n de

N
a

b

Montrer que 0 < u, <1, pour tout n de N

Etudier la monotonie de (u,)

(@]
1

Calculer lim u,

n—-+00
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