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Suites Numeriques
Seérie 4 : Suites récurrentes

Exercice A

1) Soit la suite numérique (Un) définie par :

Up=%

6U, -2

vnelN); Uy =—2—

( ) n+1 U, +3
a) Calculer U, Up .

(Z’Un)-

¢)  Montrer par récurrence que (Vn e IN) 1<U, <2.

4
b)  Montrer que (Vn € IN) 32-Up= T

2) Endéduire que (Un)est croissante.

3) En déduire que la suite (Un) est convergente.

Exercice .2

1) On considére la suite numérique (Uy,) définie par :
Ug=-5 ;(vnelN); Uyg =%“+_18
d)  Calculer U, U, .
e)  Montrer par récurrence que (Vn € IN) ; Up =2,
_1+2U,
2+U,

2) On considére la suite (Vn) telle que : 'V,

Exercice .3

1) On considére la suite numérique (Un) définie par :
sU
Up=Y ;(vnelN); Uy =—>—
0= (e Uy =
a) Calculer U, U, .
b)  Montrer par récurrence que (Vn € ]N) ;0<U, <1,

¢)  Montrer que (Un) est strictement croissante. Que peut-on
déduire ?
1

2) On consideére la suite (Vn) telleque: V,=1- T
4
Up=0

Soit la suite numérique (Un) définie par : 1
(VneIN); Upyq =l

n

1) Montrer que . (Vn € IN*) ; %< U, <2

1
2) On considére la fonction f définie pour x>0 par: f(x)=1+—
X

3) Etudier les variations de la fonction f.

S -
Ug =1

On considére la suite (Un) , telle que: Uy = 20,
n+tl = —
3+,U,

1) Montrer par recurrence que (Vn € IN) 5 0<Uy,.

2) Etudier les variations de la suite (Un ) , en déduire qu’elle est
convergente.

4)

5)

U, -2
Soit la suite numérique (Vn) définie par : 'V, = Un T
0
a)  Montrer que (Vn) est une suite géométrique et préciser sa raison et
son premier terme.
b)  Calculer V, en fonction de n, en déduire U, en fonction de n.
¢) Calculer lim U, .
n—>+oo
0 1 2 p n
4 4 4 4 4
Calculer S, = oo T gt
47 +57 4'+5 4745 4P 4 5P 4" 45"
Sl‘l

en déduire lim
n—>+on+1

a)  Montrer que (Vn) est une suite arithmétique et préciser sa raison et
son premier terme.
b) Endéduire U, en fonction de n.

¢)  Montrer que : (‘v’n € IN) H |Url +2| < é
n

d)  Calculer la limite de la suite (Un) de deux facons différentes.

a)  Montrer que (Vn) est une suite géométrique et préciser sa raison

el

n
¢)  En déduire que (Vn € IN) ; 0<1-Up, < [gj , et préciser la limite

et son premier terme.

b)  Montrer que : (Vn € IN) ; Up =

de la suite (Un) .

4) Montrer que (V(x,y) € [3/2,+oo[ 2 ) H |f(x)- f(yj < %lx - y|

5) Soit 1 la racine positive de I’équation f(l) =1 ,Montrer que :

(Vn e IN*); [Unsr -] SglUn -1

-1
. 4\"
En déduire que les suites : (Vn € IN*) : |Un-1< [5} [U; -1

6) Montrer que lim U,

n—-+oo

2
3) Montrer que (‘v’n € IN) 3 0<Upyq < EUH

n
4) Endéduire que (VneIN) ;0<U, < @J .

5) Endéduire lim U, .

n—>+o
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