BG-6)-2 MArﬂéMArfqaes lpcée ncunfqae Jen Qunafeam
‘Devolr en remps ore M . RLANIANE

sactee n° 1:

Montrer la propriété suivante :
Siofi(x) ~ glx) et 1'1r_1|_1 fix) = 400 alors In(f(x)) ~ In(g(z)).
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Nous admettrons le résultat (comparable) suivant :
SI (tn)nen €t (vnnen sont deux suites divergentes vers +oc telles que u, ~ vy alors In(u,) ~ In(vy).
n— 400 fi—400
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Exeacles n°2 :

Nous posons dans la suite Vo e B, f(z) = ™ 4 z.
1. Montrer que [ est une bijection de B dans [, nous noterons g sa bijection réciproque. Déterminer les limites
lim g(z)et lim g(z).
o —s oo o—— 00

2. Montrer que f(x) ~ = et en déduire un équivalent de g en —co,
.
3. Estecequeg(z+1) ~ glo)?
et — DO
4. Donner un équivalent de f en +o0c. Est-ce que f(zr+1) ~ flz)?
r— 400
. Montrer que g(x) ~ In(x).(indication : composer par In!!!)
o— oo
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6. Est-ce que g(z + 1) et glx)?

sacts n°3 :

Pour tout n = 3, nous notons dans la suite, ¥z € R, f.(r) = ¢ —nz. On rappelle que e €]2, 3]
1. Etude de f, : soit n = 3, montrer que I"équation f.(r) = 0 admet deux solutions dans [, notées r,, et y,. Nous
supposerons dans la suite que ¥n = 3, 7, < Yn.
2. Etude du comportement de la suite (r,),>3 @ soit n = 3,
{(a) Déterminer le signe de f,, (x,) et en déduire la monotonie de la suite (r, ), 3.
(indication : montrer que Wn = 3, z, = 0)
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(b) Montrer que ¥n = 3, z, < —.
n

(¢) En déduire la convergence et la limite de (xy,)q>3.
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(d) En considérant f,(zr,), montrer que =, ~ —.
n—+oo 71

1 1
(e) Donner un équivalent de ¢* — 1 en 0. En déduire que x,, — — ~ —.
n n—doo n?
3. Etude du comportement de la suite (y,)n=>s ¢
{8) Montrer que (y,)nem diverge vers +oo.

(b) Montrer que y, e In(n).
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(¢) Montrer que y,, — In(n) ~ In(In(n)). (indication : composer par In!!!)!

4. Dans cette partie, nous cherchons une méthode d'évaluation de x.

=N

Notations : nous notons dans la suite : o = za, Yo e [, g(x) = 3 On pose zp =

(a) Montrer que g([0,1]) C [0,1] et en déduire que ¥n € M, =, € [0,1].
(b) Montrer que o est I'unique point fixe dans [0,1] de g.

et vne M, 211 = gzn).

(¢) Montrer que Yo,y € [0, 1], |g(x) — g(y)| = i|:1: — .

. ey 1
(d) En déduire que Yn € M, |z, —a| < (%) |E —al.
(e} En déduire la limite de la suite (z,,) .oy

In{In(n)) ¢ In(In{n))"

I Nous pourrions montrer de plus que =In{n)+In(nir)) + ———== o - .
pourti plus que un in) +1n(ln(n)) inm) T nCheck m(m) /




