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BTS Génie Informatique 1 
Série N° 1 :  

Fonctions  Numériques 

 

Pr:  ALAHIANE Mohamed 

Exercice  1 : 
Dans l’ensemble   des nombres réels, on considère 
l’équation suivante :             ( ) 3: 2 0E x − = .  

1.  Montrer que l’équation ( )E  possède une unique   

      racine  α  dans   . 
2.  Montrer que  1 2α< < . 
3.  déterminer un encadrement de la racineα   
      d’amplitude  53,0517 10−×  . 
 
Exercice  2 : 
Résoudre dans   les équations ou inéquations 
suivantes ( Indiquer l’ensemble des solutions ). 

A. 1.      ( ) ( ) ( )2ln 3 ln 4 lnx x+ = + . 

     2.      ( )2ln 2 3 4x⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

+ = − . 

     3.      ( )( ) ( )
2

2 ln 1 ln 1 6x x+ + + = . 

     4.      ( )2 2ln 3 4 2x e− + + ≤ . 

     5.  Etudier le signe de l’expression  2 2x x+ − .   
          Résoudre ensuite l’équation :  

( ) ( )ln 2 ln 3 2ln 2x x− + + ≤  

B. 1.     
2
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x x
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     2.     2 4 22 5 3x xe e+ +− > − . 
     3.    6 5x xe e− + ≤ . 
 
Exercice  3: 
Partie A :  
 
Soit le fonction numérique  f de la variable réelle x

définie sur  par :              ( )
x x

x x
e ef x
e e

−

−
−=
+

. 

On appelle ( )fC  la courbe représentative de la 

fonction  f dans le repère orthonormé  ( ), ,O i j
d’unité graphique 4 cm. 
1.  Montrer que la fonction  f est impaire. Que peut‐ 

     on en déduire  pour la courbe ( )fC  dans le repère 

      ( ), ,O i j  ? 

2. Montrer que  ( )
2

2
1:
1

x

x
ex f x
e

−

−
−∀ ∈ =
+

. 

 
Partie B :           Tracé de la courbe. 
 
1.  a. calculer la limite de   f en +∞ . 
      b. En déduire la limite de   f en −∞ . 
      c. En déduire aussi les asymptotes à la courbe 

           ( )fC . 

2. a. Montrer que la dérivée  f ′  de  f peurt s’écrire   

         sous la forme   ( )
( )2

4
x x

f x
e e −

=′
+

. 

     b. En déduire le sens de variation de  f sur  et  
          tracer le tableau de variations. 

3. Construire la courbe ( )fC  et ses asymptotes. 

 
Partie C :  
 

On se propose de déterminer en  2cm , l’aire  ( )αA  

de la partie S du plan limitée par la courbe ( )fC   et 

les droites d’équations  1y =  ,  0x =  et x α=  où 

α  est un nombre réel strictement positif. 
Représenter la région S  sur la figure. 
1. Montrer que   ( ): 1x f x∀ ∈ < . 

2. a. On pose  ( ) x xu x e e −= + . Montrer que : 

( ) ( )
( )

:
u x

x f x
u x
′

∀ ∈ =  

     b. En déduire une primitive de  f sur  . 
     c. Exprimer  ( )αA  en fonction deα  , d’abord  

         sous la forme d’une intégrale, ensuite en  
         calculant cette intégrale. 
3. a. Déterminer la limite de  ( )αA  lorsqueα  tend  

         vers +∞ . 

    b. Calculer une valeur approchée à  310−  prés de  
         cette limite. 

4. Déterminer une valeur approchée à  310−  prés de 
       ( )4A . 

 
 

 


