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1 Définition.

Le logarithme néperien, est la fonction notée In définie sur ]0, +oo[, comme
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étant I'unique primitive de — qui s’annule en 1, autrement dit :
x

2 Variations.

In est strictement croissante |Inz <Ilny <=z <y

her<0) <0<zx<l
lne>0 << x>1

In est bijective sur |0, +00]

Inr=hy <=z=y
Inz<0 <—ax=1

Le domaine de définition de In est |0, 00|

Inz existe si z > 0

3 Propriétés algébriques.

1 1
La dérivée de In est — (Inz) ==
x x
o L. “1
In est la primitive de — qui s’annule en 1 n dt =Inz
x 0
In1=0

In(ab) =Ina+Inb

In(y/a)==Ina

In(a?) = plna

In <%> — —lnb | (%) —Tna—1Inb




4 Limites usuelles.

1 1
lim < ne ) =1| lim (zlnz)=0] lim (E) =0

rz—0 r— 400

5 Composée avec un logarithme.

Théoréme 1.

Si u est une fonction dérivable et strictement positive sur |0, +ool, alors :

!/

U
nw) =&
(Inw) »

Théoréme 2.

Si u est une fonction dérivable, qui ne s’annule jamais sur ]0, 00|, alors la
/

primitive de — est :
u

— Inw si u(z) > 0 pour tout = > 0.
— In —wu si u(z < 0 pour tout x > 0.

6 Logarithme décimal.

C’est la fonction définie sur |0, +o00| par la formule

7 La courbe.

Courbede In

infinity ]

infinity

-infinity -

Fin, Bonnes vacances
Bonne année, Joyeux Noel.




