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1

. On considère la suite (Fn)n∈N définie par les relations

F0 = 0, F1 = 1, et ∀n ∈ N⋆, Fn+1 = Fn + Fn−1

Les Fn sont des nombres entiers naturels appelés nombres de Fibonacci.

1. Montrez que pour tout entier naturel n ∈ N⋆, Fn+1Fn−1−F 2
n = (−1)n. Déduisez-

en que Fn et Fn+1 sont premiers entre eux.

2. Montrez que pour tout couple (n, p) ∈ N × N⋆, Fn+p = FpFn+1 + Fp−1Fn.
Déduisez-en que

PGCD(Fn, Fp) = PGCD(Fn+p, Fp)

3. Démontrez finalement,

∀(n, p) ∈ N2, PGCD(Fn, Fp) = FPGCD(n,p)

4. En déduire que F_n divise F_m si et seulement si n divise m

http ://elbiliasup.ma

Indication : Ecrire n=pq+r et montrer que PGCD(F_n,F_p)=PGCD(F_p,F_r)
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