ELBILIASY

Prépas MPSI
[http :// elbiliasup.ma}

Problemes Corrigés

My Ismail Mamouni

[http ://myismail.net]

Logie

Devoir Maison N° 1

Pour Lundi 17 Septembre 2018

-
e

On considere la suite (F},),en définie par les relations
Fo = O, Fl = 1, et Vn € N*, Fn+1 = Fn —+ Fn—l

Les F,, sont des nombres entiers naturels appelés nombres de Fibonacci.

1. Montrez que pour tout entier naturel n € N*, F}, (1 F,,_1—F2 = (—1)". Déduisez-
en que F,, et Fi,41 sont premiers entre eux.

2. Montrez que pour tout couple (n,p) € N x N*, F,,., = F,F,1 + F,_1F,.
Déduisez-en que
PGCD(F,,F,) = PGCD(Fpp, F,)

3. Démontrez finalement,
V(n,p) S N27 PGCD(Fn> Fp) = FPGCD(n,p)

Indication : Ecrire n=pqg+r et montrer que PGCD(F_n,F_p)=PGCD(F_p,F_r)

4. En déduire que F_n divise F_m si et seulement si n divise m

21

av 13+8=2]
18 21+ 13=134
Q 34 +21 =55

0,1,1,2,3 5 8 13,21, .34, 55, 89, 144... 89+ 55=144
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