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Mercredi 03 Octobre 2018

Simulation DS 1

Logie-Recurrence-Sommes

[Durée : 1 heure]

[Documents & Calculatrices interdits]

Exercice 1 : (Niveau 1)
Donner les négations des propositions suivantes :

1. YyeRy, Iz eR, y =2

2. Yz eR, e, f(z) <you flz)>y.

3.¥e>0,3a>0,¥(r,y) eR, [z —y| <a=|f(x) - fly)| <e.

4. dzeR yeR zeR e <y<z= (f(z) < fly) et fly) > f(2)).

Exercice 2 : (Niveau 1)
Soit (uy) la suite définie par uy = % et Vn € N uyaq = 6u, — 3.
Démontrer par récurrence que : ¥n € N u, = 6" + %

Exercice 2 : (Niveau 3)
Démontrer les propositions suivantes :

LW e N, 240 20! > (1))
2n <_1>k_1 ) n 1

2. Yn € N*, Z = m
k=1 k=1
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Exercice 4 : (Niveau 3)

Pour tout n € N*, on pose

S, = kz: ]1 (Z) (—1)k L,

On se propose de montrer que, pour tout n € N*,

1) Montrer que, pour tout n € N*|
[ n+1 n
Snp1—Sn=1)_ — —1)*
a=s=ga|()-G)) e

2) En déduire une expression simplifiée de S, 11 — S, pour tout n € N*.

3) Montrer que, pour tout n, k € N*,

1 n B 1 n+1
k\k—1) n+1 k]

4) En déduire que, pour tout n € N¥,

1
n+1

Sn—l—l - Sn -

5) Conclure, sans utiliser de raisonnement par récurrence.

Exercice 5 (Facultatif, Niveau 4)

- 1
Pourmﬁn,Z(Z)/(Z):f;— .
n —-m

k=0



