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DEVOIR A LA MAISON N°01

ExERCICE 1.

On considére une suite de fonctions (f;,) définies sur [0, 1] de la maniére suivante.

« Vx€[0,1], fo(x)=0;
L VR EN,Yx €10,1] fna(x) = fu(0)+ 5 00— folxF)

1. a. Déterminer les fonctions fi, f et f3.
b. Etudier les variations de fi, f; et f3 sur [0, 1].

c. Tracer les courbes des fonctions fi, f, et f3.
2. On fixe x €[0, 1] et on pose u,, = f,,(x) pour n eN.

a. Montrer que pour tout €N, 0< u, < v/x.
b. Montrer que la suite (u,,) est croissante.

c. En déduire que la suite (u,,) converge et préciser sa limite.

3. a. Montrer que pour tout n €N et tout x €R,
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b. Etudier les variations de la fonction ¢,,: £ €[0,1]— ¢ (1 — E) pour n € N*.

c. On note M,, le maximum de la fonction x — /' x — f;,(x) sur [0, 1]. Montrer que pour tout n € N*,

2
0s<M, <
n+1

et en déduire la limite de la suite (M,,).

EXERCICE 2.

On pose pour n € N*

N
S

Montrer que T,, = S%l.
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