© www.chez.com/myismail

spel: Série:intégration sur un intervalle quelconque Le 20/01/00
Exercice 1:
Calculer la limite de chacune des intégrales suivantes quand n tend vers I’infini:

0 —-nx ee] te 1—% tn
| , ogdx 2)[ o Tordt 3 [ o gt
Exercice 2 :
Soient fetg : I - Cc.p.mtel que Vt € I,|g(t)| < 1;0n suppose que f etﬁsont intégrables sur |
1)Vérifier que:¥n € N, fg" est intégrable sur I.

2)Montrer que la série Y L fg"est convergente et a pour somme jl ﬁ

n>0
Exercice 3 :
Soit (un)nen Une suite d’applications réelles c.p.m et intégrables sur un intervalle |
On suppose que ,la série D _ u, Vérifie le critére de convergence des séries alternées et que
sa somme S est c.p.m sur I.

Montrer que S est intégrable sur I et que jl S=> L Un
n=0

Exercice 4 :

; VI In(x2+t2)
Soitg : x — [ T fjt_
1)Montrer que g est définie et de classe Clsur R .
2)déduire une expression de g a I’aide des fonctions usuelles.
Exercice 5 :
Calculer lim T(x), lim 2. (T'(x) = | :tx‘le‘tdt )

X—0" X—=>+00

Montrer qu’il existe un unique c€]0,[ tqIT''(c) = 0
En déduire le tableau de variation de la fonction I"
Exercice 6 :

Donner la nature de la série 3 <2(nn).
Exercice 7 :

n
Soit ¥ la constante d’Euler. (y =lim u, ol un =>_ % —Inn).

N—oo

Déterminer deux constantesaetbtqu, =y + & + n% + o(n%)

Exercice 8 :

Soitf : R - C continue intégrable,pour ac R,on définitf, : t — f(a +1t)
Vérifier que f, est aussi intégrable sur R ,puis:

1)Montrer que pour ¢ € R,0 < [ _[f| +[fa| = f = fa] < zjfw|f| + Zj:w|fa|
2)Déduire le calcul de lim jR|f—fa|

a->+00

Exercice 9 :
Doner un équivalenten1-deg : x — j';t‘x,/l +tdt
Exercice 10 :

1)Etudier la série de terme général u, = jg exp (—(nz)?sin®x) dx
2)En déduire ,selon les valeurs de a, I’intégrabilité sur R*de f: x —» exp(—x“sin®x)



