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spel série 3:series en dimension finie
le 12/10/99

EXERCICE 1:
Déterminer la nature de la série de terme général:
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EXERCICE2:

Calculer la somme de la série de terme général:

1) i 2 Arctan(A—) 3) - 4)In(cos(4r)) 5) nx"cos(na) (a € Rx| < 1)

EXERCICES:

Soient (an) et (by) deux suites a termes >0 .
1)Montrer que: 3¢ > Otelquea, ~ ¢ by, < lasérie > In(FL /=L bg;l ) est convergente

(a+1)(a+2)...(a+n)
e n! ~

2) Application: Soit ac R™, montrer que :i)3c > 0 tel qu cn?

ii)dc > 0 telque n! ~c /n (&+)"
EXERCICE4:
a et b deux éléments d’une algebre normée de dimension finie ,tels que ab = ba.Montrer que:
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k=0 =0 j=0 i=0 j=0

En déduire que: exp(a + b) = exp(a) exp(b)

EXERCICES:

Soit Y un une série a termes >0,S, sa somme partielle.

Montrer que les séries ) <" Un et DU, sont de méme nature.

EXERCICE®:

Soit D _ uy, une série telle que sa suite S, des sommes partielles est bornée, (en) une suite

décroissante qui converge vers 0. ) )

1) Etablir la transformation d’Abel: vn € N, > &k Uk =2 (&k — €ks1)Sk + €ns1Sn -

k=0 k=0 :
2)En déduire que la série > _ exux est convergente,étudier I’exemple > $ ,aeR.

EXERCICET:
f : [1,4+00[— R.continue décroissante positive telle que lim j f(t) dt = +oo

N—>-+o0

Yn e N

Montrer que Z f(k) ~ jlf(t) dt

EXERCICES:

Soit (an) € RN, on définit b, = Zn—ll Zn: Ck ax

1)Montrer que la convergence de la suﬁg (an) entraine celle de (by).

+00 +00
2)Montrer que la convergence de la séried_ a, donne celle de > b, et > a, = by .
n=0 n=0

n
indication: vérifier que B, = 2+1 > Ck1 A (An, By les sommes partielles de (an)et(bn) )



