
PCSI 2 – CPGE Casablanca

Semaine 11 : Polynomes
Mercredi le 18 Février 2004

Exercice 1:

Soient x1, . . . , x8 les racines de X8 + X7 −X2 + 3. Calculer
∑

1 6 8

1 6 j < k 6 8

xi

xjxk
.

Exercice 2:

Soient a, b, c les racines de X3 −X + 1. Calculer a7 + b7 + c7.

Exercice 3:

Montrer que
n−1∏
k=0

(ω2k − 2ωk cos θ + 1) = 2(1− cos(nθ)) avec ω = e

2iπ

n .

Exercice 4:

Montrer que si p 6 n, alors X2p
+ X2p−1

+ 1 divise X2n
+ X2n−1

+ 1.

Exercice 5:

E�ectuer la division suivant les puissances croissantes de X3 − 1 par X2 + 1 à l'ordre

3.En déduire une primitive de f : x 7−→ x3 − 1
x4(x2 + 1)

.

Exercice 6:

E�ectuer la division suivant les puissances croissantes à un ordre n quelconque de 1

par (1−X)2.

En déduire 1 + 2 cos θ + 3 cos 2θ + · · ·+ n cos(n− 1)θ, n ∈ N∗, θ ∈ R.
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