RESUME DE COURS : Fonctions convexes.
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f’*j’” u?j)‘ 5:{)\ fw Théoréme 3. f est convere sur I si et seulement si les pentes des

cordes dont on fixe une extrémité sont croissantes.
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Dant tout le chapitre on considére I = [a,b] un segment de R, et Théoréme 4. Si f est de classe C' sur I, alors :
feF(,R). f est convexe si et seulemnt si f' est croissante.
— : _ : Dans ce cas les tangentes de f sont situées en dessous de sa courbe.
Définition 1. On dit que [ est convexe sur I si et seulement si Autrement dit : f'(a)(z — a) + f(a) < f(z), Yz € [a,b].

V(z,y) €I, VYA€0,1] ona:
fOz+ (1= Ny) < Mf(x) + (1 =N f(y).

Théoréme 1. [ est convexe sur I si et seulement si Vn € Théoréme 5. Si f est de classe C* sur I, alors :
N (zi)i<icn €I, YV (Ai)1<i<n €[0,1]" on a f est convexe si et seulemnt si f“ > 0.
f (Z )\z'@‘) < Z Aif (:)
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Théoréme 2. f est convexe sur I si et seulement si les cordes de f,
(segments qui joignent deux points de la courbes de f) sont au dessus

de cette courbe.
Autrement dit : f(x) < W(x —a)+ f(a) Va€la,b]. Fin.
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