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Jeudi 18 Septembre

Exercice 1. : Reiations d'équiralence
Soit .E un ensemble et ,R une relation sur .8. On clit que

une relation réflexive. sy'rnêirique et transitiræ.
R. est une relation d'équivaience sur -8. iorsque 1l est

2009

1. Donner un exernple cle relation d'équilalence sur 1R, et tur exemple de relation cl'équi'"alence sur I'elsemble
des dloites du plan.

2. On suppose E t' Û. Soit 7? une relation ci'équiralence sur -8, et A e E. On appelle classe d'équir,alence cie
g, I'ensenble
cl(a): {r € E; r?.?cy];.

I,{ontrer que l'ensemble des classes d'équiralence forme une partition de E.

S.Soitp€N.OndêfinitunerelationsurZparm&n.ê(lkeZ.)ln.*n:kp.Rs'appellerelationde
colrgrnence moduio p dans Z.

{a) },Iontrer que R est une relatiol d'équilalence.

(b) Quelles sont ies ciasses d'équir.alence pour R ? Combierr y en a-t'il ?

4. Soitp€N, tel quep) 2. Soit U:{. e C; j.:l :1} et R définlesur{Jpar z1Ez2 1* tI: rI.

(a) l,Iontrer que R est une relation d'équiraience sur {J.

(b) Quelte est la classe de r : eio ?

| fli * rT
(c) On cléfilit / : | - . ; I / est-elle injective ?

| --4

Ol note U/7? I'ensernble des classes d'équiralence potir 7?, et on cléfinit 1 , I i3* 5 Pourquoi
lU

cette cléûnition de f a-t'eile ur sens ? \{ontrer que iest injective.
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