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Exercice 1. Pour n ∈ N
∗, simplifier les expressions suivantes :

Sn =

n
∑

k=1

k

(k + 1)!
; Pn =

n
∏

k=2

(

1 −
1

k2

)

; Qn =

n−1
∏

k=0

(

1 +
Ck

n

Ck+1
n

)

Exercice 2. La suite (un) dite de Fibonacci est définie par :

u0 = 1 ; u1 = 1 et ∀n ∈ N un+2 = un+1 + un .

1) Montrer que un ≥ n pour tout n ∈ N. Que peut-on en déduire pour lim un ?

2) Démontrer que :
∀n ∈ N unun+2 − u2

n+1 = (−1)n .

3) Pour tout entier naturel n, on pose vn = un+1

un

.

a) Démontrer la relation vn+1 = 1 + 1
vn

pour tout entier naturel n.

b) Démontrer la relation vn+2 − vn = (−1)n

unun+2
pour tout n ∈ N.

Fin et Bonne Chance.
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