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Durée : 1heure

Exercice 1 . Soit (E,<,>) un espace euclidien, f € L(E) et A= Mgp(f) ot B b.o.n de E.
1) Montrer que les propriétés suivantes sont équivalents :
a) <z, f(x) >=0,Vo € E.
b) < f(z),y>=—<uz, fly) > Vr,y € E.
c) TA=—A.
2) Montrer que deux parmi les propriétés suivantes impliquent la troisiéme.
a) <z, f(x) >=0,Vo € E.
b) N f(@) = llzf], Va € E.
c) f?= —idg. (anti-involutive ou antisymetrique).
Et que dans ce cas la relation (x|y) =< x,y > + < f(x), f(y) > définit un produit
scalaire sur E.

Exercice 2 .

n(n+1)v2n+1
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2) A quelle condition sur n on peut avoir égalité ¢

1) Montrer que ¥n > 1, on a : Zk‘\/% <
k=1

Exercice 3 . Reconnaitre les endormorphismes ayant dans une b.o.n les matrices suivantes :

2 6 -3
A:%(i _43>, B:% 6 3 2
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