Etude d’'une suite récurrente

Préliminaire : Etablir que pour tout réet>—1, on aln(l1+z)<=z.

a et§ désignent deux réels de lintervallg1] .

Dans ce probleme on étudie une syite) telle quew, =a et pour toutn € N :
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u,, —u, =ou,(1-1u,) .

Pour tout entier naturel , exprimerl—u, ., en fonction del —u, et del—odu, .

n+1
Montrer que la suitgu,) est a valeurs darfs,1].

Etudier la convergence de, ) et déterminer sa limite.

Dans cette question, on se propose d’étudier iditdgle convergence de la suite, ) .
Montrer que pour tout entier naturel : 1—u, , <¢(l1—u,) avecg=1-—ad.

En déduire qué —u, <(1—a)q" .

1—u,

(16"

En observant quénz,,, —Inz, =In ll—éuk

On pose pour tout entier naturel, z, =

, établirque0 <Inz, ,, —Inz, < %(1_a)qk .

On pourra notamment exploiter le résultat du pnélaine.
n—1

On pose pour tout entier naturel, S, = "(Inz,,, —Inz, ).
k=0

Montrer que la suitéS ) converge. On posg = lim S, .

n—-+00
Déduire des questions précédentes I'existencerdelry. strictement positif tel que
l—u, ~ pl-=96)".

n—-+00

On explicitera la valeur dg en fonction deS et dea .

u,

On pose pour tout entier natunel, y, = —————.
(1—u,)(1+6)

2
Montrer que pour tout entier naturkl Y _ 1+¢ .
Yy 14+6)(1—6u,)
n—1 — 2
En considérant, = Zln Y,y —Iny, , établir que :0 <In d=au, <n d =
= a(l—u,)(1+6)" 1-6

Etant donné, un réet, on note[z| sa partie entiere.

t

Comparer 5 t

6,1t et
i

1l

. . . t
Déterminerlimé|—
-0 | §

et lim(1+ s

En dedU|re£ilqgu[L/ﬁ].



