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Developpements limités.

Exercice 1. .
1\" 1
1) (0.5 point) Calculer 141_111 {xQ (1 + —) — ez’ In (1 + —)] .
00 €T T

2) (0.5 point) Etudier Uasymptote en +oo, équation et position, pour
la fonction f(x) = vVat+ 22 — /a3 + 22.

Exercice 3. .
1) (0.25 point) Montrer

f: Jl,400] — R est concave sur |1, +0o0l.

r +—— In(lnx)

2) (0.75 point) En déduire que : Vx,y €]|1,+o00[: Inzlny <

r+vy
2

In

que lapplication

Exercice 2. .
1) (0.5 point) Soit n € N, montrer que l’équation tanx = z, admet

. : T T
une solution unique l'ntervalle —5 + nm, 3 + mr[

2) (0.25 point) Montrer que x, [on.

1
3) (0.25 point) Montrer que x, = nm + g — arctan (—)

Tn

2 nm  nm?

1 1 1
4) (0.5 point) En déduire que x,, = nmw + L SR S (ﬁ)

Fonctions convexes.

Exercice 4. .

1) (0.25 point) Montrer que Uapplication : f: R — R

est convexe sur R.
2) (0.5 point) En déduire que :
Vn € N*,V(xi)lgign € (Ri)n .

1

i=1

3) (0.75 point) En déduire que :

1+ (HIZ> < (H(l —l—%)) )
i=1
Vn € N*V(zi)1<i<n € (RL)"™, V(¥i)1<icn € (RY)™:

<ﬁ xz> ” + <ﬁ yi> ” < (ﬁ(l’z +yz)> |

i=1

x +— In(1+e%)
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